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Une proposition du Livre des Fils de Mousa sur les 
caleuls approchés. 


Par CARRA DE VAUX 2 Paris. 


La derniére proposition (XIX) du Livre des Fils de Mousa 
sur les surfaces planes et sphériques est assez obscure dans la 
version latine publiée par M. Currze.' Le texte arabe de ce 
traité existe et les mss. n’en sont pas absolument rares. I] 
sen trouve un a la bibliothéque nationale de Paris (Ms. arabe 
2467, f° 58 v° a 67 v°). Dans ce ms., ce paragraphe XIX 
est rédigé d'une maniére beaucoup plus concise que dans la 
version latine, mais somme toute plus claire. En voici la tra- 
duction littérale. On observera que ce texte correspond au 
texte latin, a partir de la ligne ro de la page 157, jusqu’au 
bas de cette page. 

»Il faut que nous expliquions aprés cela la maniére 
d’obtenir le cété du cube par approximation, afin que nous 
nous en servions au besoin dans les calculs; et que nous 
employions la méthode qui nous donnera l’approximation la 
plus grande possible; je veux dire que, si nous voulons que 
le cété approché différe du cété vrai par exemple de moins 
d'une minute ou de moins d'une seconde, nous pouvons y 
arriver. La maniére d’opérer est celle-ci: Nous réduisons le 
cube en ses parties tierces ou sixiémes. ou neuviémes, ou 
autres; ensuite nous cherchons un cube égal au nombre 
ainsi obtenu, si ce cube existe; sinon nous en cherchons le 
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cube le plus voisin, et quand nous l'avons trouvé, nous 
prenons son cété. Si les parties {en lesquelles nous avons 
réduit le cube donné] étaient tierces, ce cdté est en minutes, 
et si les parties étaient sixiémes, ce cOté est en secondes. 
De cette maniére on peut traiter les questions. » 


Verba filiorum Moysi, filit Sekir, id est Maumeti, Hameti et 
FHlasen. Der Liber trinm fratrum de geometria, herausgegeben 
von M. Curtze. Nova acta der ksl. Leop.-Carol. 


Deutschen Akademie der Naturforscher49: 2 (Halle 
1885). 





Une solution du probléme des deux moyennes. 


Une solution du probleme des deux moyennes propor- 
tionnelles entre deux droites données. ° 


Par CARRA DE Vaux a Paris. 


La solution que nous allons indiquer est due a un cheikh 
arabe du nom d’Asou Djarar MOHAMMED fils d’EL-HocEiNn. 
Elle est extraite d'un précieux recueil de la Bibliothéque Natio- 
nale de Paris d’ott Worpcke a déja tiré plusieurs de ses mé- 
moires mathématiques. Ce manuscrit porte le n° 2457 du 
Catalogue actuel. Il date tout entier du X®™e siécle de l’hégire. 
Le probléme qui nous intéresse y occupe les folios 1g8¥ et 199. 

Partant de la solution de NicomEpDE, le cheikh ABou 
DJAFAR remarque, aprés Eurocius, que cette solution est z7- 
strumentale (bi’l-tldleh), c’est-a-dire qu'elle exige l'emploi d’un 
instrument spécial, qui est ici la régle & conchoide. II se pro- 
pose alors d’y substituer une solution purement géométrique, 
dans laquelle on n’ait pas a faire tourner de droite ni 4 mou- 
voir d’instrument. Les méthodes dou |’on exclut ainsi tout 
procédé cinématique, sont appelées par les Arabes méthodes de 
la géoméirie fixe (el-hendasat el-tabit). 

Soient donc af, fy, les deux 
droites données. On a, d’aprés 
NICOMEDE: 7O=ue=6f,, et 7¢ paral- 
léle & 74. Tirant de 6, au moyen 
de l’instrument, une ligne Oo, telle 
que go=76, on détermine le point 
o, point de départ de la ligne ody 
qui fournit la solution. En effet 
oy, a, sont les moyennes propor- 
tionnelles cherchées. C'est ce point 
o qwil s'agit de retrouver par la 
géométrie fixe. 

Apou DyarFar fait, dans ce but, une application heureuse 
de deux propositions d’APOLLONIUS. Menant de @ une paralléle 
i yo, il prend sur cette droite &=yy; puis il construit 4 partir 
du point ¢ une hyperbole, ayant pour asymptotes 76, 77. C'est 
une application de la proposition 4 du Livre II des Conzgues. 
Soit g cette hyperbole. Coupons-la par un arc de cercle vo, 
décrit de ¢ comme centre avec w=@y pour rayon. De a, point 
d'intersection du cercle et de l’hyperbole, menons une paralléle 
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oo di wy. Le point o ott cette paralléle coupe l’asymptote 7) 
est le point cherché. En effet, joignons 0f; d’aprés la 12°™ 
proposition du Livre Il des Conigues, ao=w. Donc ea est 
parallele et égal a go; dott l'on déduit go: 74. 

Asou Dyarar achéve de démontrer la solution d’aprés la 
méthode d’Eurocius (c’est-a-dire de NicoMEDE’). 

Remarque. \.a proposition 12 du Livre II, citée par l’auteur 
arabe, n'est pas ici d’une application immédiate. II faut restituer 
un raisonnement tel que celui-ci: 

La proposition d'APOLLonius fournit l'égalité: 


0.0% 
En développant l’on a 


4 a0 (07 + =e + ON) 717 
0 

(G0 —-t@) yH= C7 7-90.07 
or la similitude des triangles go7, g¢#, donne la proportion 

.. STioy=e:b=w¢ 77 
d ott 
C7 -H=.07. 
Remplacant, l’égalité devient 
(a0 — te) 74 =(te — Oo) o7 


qui ne peut étre justifiée que par ao—w=o. 


* V. ARCHIMEDIS Opera omnia cum commentarits Kurocnu, ed. 
HerBerG, III, p. 125. 
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Die Mathematik bei den Juden. 


Von Moritz STEINSCHNEIDER in Berlin. 


47. CHAJJIM BEN ISAK IBN ISRAEL (aus der Familie Israel 
in Toledo) lebte, vielleicht voriibergehend, in Zamora, von wo 
aus er 1329 seinem Neffen IsAk IsRAEL(I1) eine Streitschrift, 
betitelt »Tractat: Es werde eine Ausdehnung» (Gen. 1, 6), 
zusendete, in der er gegen das 1. Kap. des II. Tractats des 
astronomischen Werkes polemisirte, welches oben (§ 39, S. 39) 
naher besprochen ist. Ein Fragment der Replik Isaxk’s hat sich 
in einem Ms. der K. Bibliothek in Wien (Catalog GOLDENTHAL 
p. 58) erhalten. Derselbe CHajjim verfasste eine Abhandlung 
iiber die Lage des Paradieses, von welcher PIETRO PERREAU, 
der um die hebraische Literatur verdiente vormalige Ober- 
bibliothecar in Parma, ein italienisches Resumé lieferte im 
Annuario della Societa italiana per gli Studi orientali, 
anno 1874 (auch in einem Sonderabdruck daraus). 

CHaAjjiM, ohne niahere Bestimmung, heisst auch der Ver- 
fasser (?) einer hebrdischen Schrift iiber den Quadranten, Ms. 
38 des Plut. 88 der Medicea in Florenz, deren Anfang ich 
nach einer Mitteilung des Prof. F. LAsintio vom J. 1867 ver- 
Offentlicht habe. So lange kein anderer Mathematiker dieses 
Namens aufgefunden ist, der fiir eine Identificirung geeigneter 
scheint (siehe CuHajjim aus Briviesca unten 1370—8q), wird die 
Identitaét mit IBN IsRAEL in Betracht zu ziehen und die Hand- 
schrift in Florenz daraufhin zu priifen sein.' 

In demselben Jahre ist eine anonyme arabische Abhandlung 
itiber Chronologie und Kalenderkunde verfasst (“A/zsab al-Lbdur), 
welche sich im Allgemeinen auf die »Schriften der Astronomie» 
beruft und seltsamer Weise auch die 28 sogen. »A/ondstalionen» 
aufzihlt, von denen sonst in den jiidischen Werken dieser 
Gattung nicht die Rede ist, wie iiberhaupt die Kenntnis der- 
selben erst spat von den Arabern zu den Juden kam.’ Diese 
Abhandlung, vielleicht nur umgearbeitet, oder gar nur umdatirt, 
wie das nicht selten der Fall ist, findet sich in hebrdischen 
Lettern eingeschaltet einer Gebetsammlung fiir die Festtage 
u. s. w. nach dem Ritus von Jemen. Das dlteste bekannte Exem- 
plar dieses Rituals auf Pergament aus dem Anfang des XVI. 
Jahrh. besitzt die hiesige K. Bibliothek jetzt vollstaéndig in Ms. 
103 (s. die Vorrede des Redacteurs, nicht vor dem XIII. Jahrh., 
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in der 2. Abth. des Verzeichnisses, Berlin 1897, S. V, und 
andere Mss. S. VI). 

Jiingere Abschriften oder Redactionen obiger Abhandlung 
substituiren jiingere Daten, so z. B. 1472, Ms. Berlin n. 80, 
1654 daselbst n. gr. 

Das J. 1330 giebt ein Stiick (Fragment) iiber Astronomie, 
zu Anfang defect, in Ms. Vat. 387'*, wozu ASSEMANI eine 
wertlose, wahrscheinlich von einem der Catalogfabrikanten, oder 
sogen. Scriptoren, des Vatican ausgedachte Uberschrift (» Aspecte 
der Gestirne») angiebt. 

In demselben Jahre 1330 ist vielleicht der Abschnitt iiber 
Kalenderberechnung in dem Gebetbuch redigirt, welches NeEv- 
BAuER’s Catalog der Bodleian, hebr. Mss. unter n. 1166 be- 
schreibt, aber die hebriische Ziffer bedeutet 97 (= 5097 = 1337)! 

Um 1330—50 diirfte Joser ScHALomM gelebt haben, dessen 
Erklarung einer dunkelen Stelle im Commentar des ABRAHAM 
IBN Esra, namlich im Excurse zu Exod. 3, 15, aufgenommen 
ist von SAMUEL IBN ZARZA (Mekor Chaim f. 31). JOSEF 
ist ausserdem nur als Polemiker bekannt.* Aus welcher Schrift 
oder Mitteilung SAMUEL geschépft habe, ist aus dem etwas ver- 
worrenen oder zerstiickten Citate nicht zu ersehen. 

Im J. 1331 starb zu Toledo ein »unterrichteter» Jiingling, 
Sohn des Isak IsrakELI, ohne Zweifel des Verf. von »/esod 
Olam» (1310, s. vor. Jahrg. S. 39), der fiir seinen (diesen ?) 
Sohn einen Nachtrag zu diesem Werke geschrieben. Das grosse 
Werk schien einer bekannten (oder fingirten) Person zu weit- 
laufig; der Jiingling unternahm daher die Bearbeitung eines 
Compendiums in arabischer Sprache, in 12 Kapp., welches er 
nicht vollendete. Ein Gelehrter aus derselben Familie, ISAK 
BEN SALOMO BEN Isak, tibersetzte das unvollendete Compendium 
ins Hebradische, und diese Bearbeitung (A7zszur, Abkiirzung) 
findet sich in der Bodleiana (NEUBAUER 1319), in der Medicea 
in Florenz Plut. 88 Cod. 28, in Paris 1049.* 

In demselben Jahre 1331, oder 1332, verfasste SALOMO 
BEN ABRAHAM Corcos, vielleicht in Avila in Spanien, einen 
Commentar iiber die schwierigen Stellen des eben genannten 
Werkes von Isak IsRAELI, welcher in Miinchen Ms. 43 (un- 
vollst. in 2 anderen daselbst) so wie in ‘Turin (friiher n. 113, 
bei PEyRon p. 176 n. 170) erhalten ist. Er beruft sich manch- 
mal auf seinen Lehrer JEHUDA BEN ASCHER, also den Sohn des 
ASCHER, fiir welchen IsAk ISRAELI das Werk verfasst hatte. JE- 
HuDA bemerkt zum Beispiel zu III, 6, dass das hier Angedeutete 
in dem astronomischen Werke des »ABRAHAM HA-ZARKIL» (das 
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ist IBRAHIM AL-ZARKALI) vorkomme. Wir kommen auf JEHUDA 
unter dem Todesjahr 1349 zuriick. Satomo ist der erste be- 
kannte Jude, welcher sich Corcos nennt; dieser Namen wird 
spater auf einen, bis jetzt noch nicht nachgewiesenen Ort zu- 
riickgefiihrt; die Familie zahlte in Italien gelehrte und ange- 
sehene Juden; aber ein Zweig, welcher sich gegen Ende des 
XVI. Jahrh. vom Stamme trennte, bildete eine vornehme christ- 
liche Familie in Rom.® 

Toledo scheint der Sitz astronomischer Studien auch Sei- 
tens der Juden geblieben zu sein. Auf dem Grabstein des im 
Friihjahr 1336 verstorbenen Jiinglings JosEF IBN SaSON BEN 
ABRAHAM wird seine astronomische Kenntnis geriihmt.° 

In demselben Jahre begegnen wir in Toledo (nach ms. 
Paris 719) dem Cordovaner Moses (ibn) CRISPIN HA-KOHEN, 
einem vielseitigen Schriftsteller, der sich auch der arabischen 
Sprache bediente (Ms. Par. 719*), wie mancher seiner Glaubens- 
genossen in Toledo, wo sogar Gemeindeacten noch damals 
arabisch gefiihrt wurden. Er schrieb unter Anderem auch Be- 
merkungen zum Buche »Schaar ha-Schamajim» (Himmelspforte) 
des mehrmals erwihnten Isak IsRAELI, welche in Ms. Paris 
1070 erhalten sind,’ auch in Parma (DE Rossi 1338); ein ms. 
des Buchhandlers Lipschiitz ist wohl jetzt in Cambridge. 

Um 1320—38 lebte der Portugiese Davip 1Bn Biria (oder 
ViLLA?) BEN Jomros, welcher vielleicht nach Perpignan iiber- 
siedelte, wenn er der Vater des JAKOB BEN Davip ist, den wir 
unter dem Jahre 1362 besprechen werden. Davip war viel- 
seitig gebildet, schrieb, oder iibersetzte Grundregeln der Logik 
ins Hebriische; das hinderte ihn aber nicht, iiber Astrologie 
zu schreiben, insoweit sie dem Arzte néthig ist. Er wird da- 
her zur Erklarung astrologischer Stellen im Commentar des 
ABRAHAM IBN Esra zum Pentateuch citirt.* 

340 ist die Radix der Tafeln des BaTtTani, die wir un- 
ter dem Jahre 1365 verzeichnen werden. In demselben Jahre 
1340 wurde die Abhandlung iiber Kalenderwesen (Seder ha-/bdur) 
redigirt, oder umdatirt, welche ein Gebetbuch (Machsor) nach 
romischem Ritus enthalt, vormals im Besitze von S. D. Luzzarro 
(s. desselben hebr. Briefe, S. 1000 n. 10). 

48. Im J. 1341 ist der Abschnitt iiber den Kalender im 
Ritualwerke des Davip aBU DaRAHIM verfasst, welches man 
gewOhnlich mit dem blossen Familiennamen des Verf. (vulgo: 
ABUDRAHAM) bezeichnet, zuerst in Lisabon 1489, dann in 
Constantinopel 1513 (beide Ausgaben jetzt selten), auch in 
Venedig 1546 und 1566 und sonst gedruckt (Ca/al. Bodl. p. 
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1224). ISACHAR BEN MORDECHAI, in seinem ausfiihrlichen Werke 
(1564 u. 1578 gedruckt), bezerchnet das Werk Davin’s mit den 
Anfangsbuchstaben DAD, d. h. David abu D. 

OBADJA BEN DaviID BEN OBapyja, dessen Vaterland unsicher 
und dessen Abkunft von MarMONIDES unwahrscheinlich ist, weil 
er sie nirgends andeutet, erwahnt das Jahr 1341 in seinem, 
den Text des MaimonipEs begleitenden (seit 1509 gedruckten) 
Commentar zu dem Abschnitt de Novelunio (Kap. 12, vgl. K. 
rr und 17). Er erwahnt in Kap. 12 aL-Batrani und die 
Kenner der Geometrie, anderswo (6 § 2, 17 § 9) die Biicher 
der Geometrie, welches Wort er richtig als griechisch bezeich- 
net und durch »Rechnung» erklart (18 $1). Das 1o. Kap. 
ist ein Plagiat aus dem Werke des ABRAHAM BAR CHIJJA 
(III, 5 S. 87, s. oben § 22, 1896 S. 33). OBADJA war der 
Lehrer des LEON Moscono, aber schwerlich der, sonst unbe- 
kannte Ubersetzer einer grammatischen arabischen Schrift des 
Jona 1BN Dyava‘H (um 1300?).” 

SAMUEL REN MEIR, der im Jahre 1342 das Ms. Paris 1028, 
fast nur Astronomie und Astrologie enthaltend, copirte, fiigt am 
Ende noch eine Erklarung dessen hinzu, was sein »grosser 
Zeitgenosse Levi (B. GERSON) in Bezug auf Tabellen und Na- 
tivititen gethan». Die Uberschrift in der //is/. Litt. de la France, 
t. 81 p. 615 mitgeteilt, aber nicht richtig gesetzt, hat der Pa- 
riser » Catalogu jedenfalls unrichtig aufgefasst: »le copiste 
présente aw nom de son contemporain». Die Nativitiiten sind 
wahrscheinlich ungenau den Tabellen coordinirt (vgl. oben 
S$ 44 n. 5, S. 105). 

Im Jahre 1344 starb Sapip (wohl = Sapip AL-DIN) aus 
Damiette, Leibarzt des AL-MALIK AL-Na’siR, dessen Kenntnisse 
in Geometrie, Arithmetik, Physik u. s. w. von seinem gleich- 
zeitigen Biographen SAFapbI erwahnt werden.'® 

(1344 Joser, s. unter 1384.| 

Im J. 1345 fand die grosse Conjunction der 3 Planeten 
Saturn, Jupiter und Mars statt, welche die Federn der Astro- 
logen beschaftigte, z. B. die des christlichen, hollandischen 
Arztes JOHANNES cum Barba (Ms. Amplon. Fol. n. 386, vel. 
meine Liudles sur Zarkali p. 116). Wir haben oben (§ 44 S. 
107 n. 8) gesehen, dass LEvI BEN GERSON seine Prognostica 
nicht beenden konnte, weil er am 24. April 1344 vom Tode 
abberufen wurde. Sein Bruder SaLomo BEN GeErRsoN fiihrte 
sie zu Ende, vielleicht noch in demselben Jahre. 

Im Jahre 1346 soll »ein gewisser» Moses IBN ‘TIBBON 
den Almagest des AveRROES in der Ubersetzung des JaKoB 





Die Mathematik bei den Juden. 9 


ANATOLI in Neapel aus dem Autograph des letzteren copirt 
und mit einigen Noten begleitet haben. So berichtet der Pa- 
riser Catalog unter n. 903°. In der Hist. Litt. de la France 
t. 27 p. 587 ist das Jahr 1336 wohl ein Druckfehler. Daselbst 
wird auf das Zeugnis dieses Ms. in Bezug auf das Datum der 
Ubersetzung grosses Gewicht gelegt, und es wiirde noch schwerer 
wiegen, wenn meine Vermutung 1246 sich bestatigte (Die hebr. 
Ubersetz. S. 539, vgl. S. 547). Ubrigens lebte ein Moses Bs. 
Isak IBN TIBBON im J. 1402 in Candia (l. c. S. 539). 

Im Jahre 1349 starb in Toledo JEHUDA BEN ASCHER, von 
welchem oben (S. 6) unter SaLtomo Corcos die Rede war. 
JeHUDA, Sohn des aus Deutschland geflohenen ASCHER, hatte 
offenbar in Toledo sich soviel von der dortigen Bildung ange- 
eignet, dass er im Stande war, ein Werk zu verfassen, von 
welchem nur gler Titel Chukkot ha-Schamajim (Gesetze des 
Himmels) iiberliefert wird, ausser einem Citate in ABRAHAM 
Sacut’s Vorrede zum hebriischen Almanach, mitgeteilt im Ca- 
talog von S. PinsKer’s Mss. n. 22 (aus derselben Quelle bei 
ASARJA DEI Ross!, Mazre/, Edinburg 1854 p. 45). Die Autor- 
schaft des obigen Werkes kénnte bezweifelt werden, und zwar 
von 2 Seiten aus: Sacut, in seinem Geschichtswerke (ed. Krakau 
f. 133”, letzte Zeite) legt das Werk einem jiingern Homonymus 
bei, der 1391 den Martyrertod erlitt; in der anderen Recension 
(ed. London f. 225") steht der kahle Namen ohne jede Be- 
merkung, so dass ich vermuten méchte, sie sei ein spiaterer 
Zusatz, der an eine unrichtige Stelle angefiigt wurde, wiahrend 
sie zu unserem dlteren JEHUDA gehorte, der ja allein bei SaLomo 
Corcos gemeint sein kann. Dagegen bezeichnet SacuT in der 
Vorrede des hebraischen Almanachs JEHuDA (ohne Nennung 
des Buches) als »/4a-Aadosch» (der Mirtyrer), so dass er allerdings 
diesen jiingern Homonymus fiir den Verfasser der Astronomie 
gehalten haben kénnte, wenn man nicht die Bezeichnung »Mar- 
tyrer» fiir den Zusatz eines Copisten oder Redacteurs erklaren 
will, den vielleicht die Stelle im Geschichtswerk dazu verleitet 
haben mochte (vgl. Catal. Bodl. p. 1291). 

Andererseits besitzen wir ein sogennantes »Testament», 
das heisst eine moralische Ermahnung unseres JEHUDA an seine 
Nachkommen (herausgegeben von S. SCHECHTER, jetzt »reader» 
in Cambridge, gedr. Pressburg 1884), welche ebenfalls dem 
Sacur und Anderen bekannt war.'' In diesem, culturhistorisch 
interessanten Schriftchen erzéhlt der Verfasser (S. 12), dass er 
als dreizehnjihriger Knabe Deutschland verlassen habe, als fiinf- 
zehnjahriger, im J. 1285 (? die chronologischen Bedenken 
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s. S. 7 und 20) nach Toledo gekommen sei. Weder zwei 
Frauen noch eine Erbschaft dnderten seine Armut; er wurde 
zum Nachfolger seines Vaters als Rabbiner von Toledo ge- 
wahlt; aber er nahm niemals ein Geschenk von der Hand 
eines Privaten an, mit Ausnahme eines einzigen Falles, wo ihm 
eine als Darlehn gesuchte Summe aufgedrungen wurde, die er 
zur Verheiratung seiner Schwester hergab; dagegen war zu- 
letazt seine Bibliothek so gross geworden, dass er verordnen 
konnte, fiir 3000 Gulden davon zu verkaufen (S. 17). Unsere 
Autorfrage beriihrt eine Stelle zu Anfang (S. 8). JEHUDA war 
schon zu drei Monaten augenkrank, zu 3 Jahren behandelte ihn 
eine Frau so iibel, dass er ein Jahr das Haus nicht verlassen 
konnte; darauf curirte ihn eine heilkundige Jiidin 2 Monate; 
ihr Tod verhinderte die bald erfolgreiche Kur. Die Augen- 
schwache und die friihzeitige Wanderung verhinderten ihn, auch 
die gewOhnlichen Studien aus Biichern zu machen, daher auch 
»Biicher zu schreiben und Werke zu verfassen», und derselbe 
Mann, der Dieses erst als Vater mehrerer erwachsenen Kinder 
niedergeschrieben hat, sollte friiher oder spater ein Werk tiber 
Astronomie, oder auch nur Kalenderkunde, verfasst haben? 
Allerdings besitzen wir auch eine Sammlung seiner Gutachten 
(gedr. Berlin 1846), die aber nicht von ihm selbst herriihrt 
und kein schriftstellerisches Product genannt werden kann. 

Ich halte dennoch die Autorschaft JeHupA’s fiir méglich, 
ja fiir wahrscheinlich, 

Ich schliesse die erste Hialfte des XIV. Jahrhunderts mit 
einer etwas gewagten Conjectur. Ms. Almanzi 213°, jetzt Brit. 
Mus. Add. 27. 107 (MaRGoLIoUTH, Descr. List p. 74) enthalt 
eine Auseinandersetzung iiber die von MAIMONIDES erwahnten 
2 Linien, welche stets einander sich nihern aber nie treffen oder 
schneiden, von einem nicht niher bekannten SALOMO BEN ISAK. 
Ich habe in der Hebr. Bibliogr. V (1862) p. 129 S. D. 
Luzzatto um nahere Auskunft iiber das Ms. gebeten, da es 
verschiedene Erérterungen iiber dieses Thema giebt, sogar eine 
gedruckte von Moses ProvinciaLe (XVI. Jahrh.), welche Ba- 
Rocius (Barozz1) lateinisch ibersetzte, aber irrtiimlich dem 
Moses NArBon! beilegte, der 1344—62 bliihte, unter Anderem 
den ganzen Doctor perplexorum des MAIMONIDES commentirte, 
aber nirgends als Mathematiker sich kundgiebt, daher hier nicht 
in Betracht kommt. BeEnyacop, der zu seinem 7/esaurus Notizen 
iiber Almanzi'’s Mss. diesem kundigen Besitzer selbst verdankt, 
wenn ich mich nicht irre, giebt als Verfasser SALOMO BEN ISAK 
und Rabbi IsrakL an. Sollte es nicht eher SALoMO BEN Isak 
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IBN IsRAEL heissen, also der im J. 1349 gestorbene Gelehrte 
gemeint sein? (Zunz, Zur Gesch. S. 412, 427.) 

Ich stelle noch hieher ein Verzeichnis von Sonnen und 
Mond/finsternissen vom Jahre 1349 (schon verflossen) bis 1402, 
Ms. Paris 1082 hinter dem 2. Werke des Cod. hinzugeschrieben. 


Hebr. Bibliogr. XXI (1881/2) S. 133, wo 1359 Druck- 
fehler ist. 

S. meine Abhandlung iiber die Naxatra in Zeitschr. der 
deutschen morgenl. Gesellsch. 18, 1864, und die 
Nachtrage in Bd. 25, 1871. 

Vgl. mein: Abraham ibn Esra als Mathematiker, S. 89, 
Anm, 103. 

Die hebr. Ubersetz. S. 596, genauer als in Erscu und Grv- 
BER, Sect. II, Bd. 31 S. 82/3, wo Josef Chassan (S. 73) auf 
einem Irrtum beruht. NeuBAUER kennt weder Autor noch 
Ubersetzer; als Abschreiber. nennt er: Joser B. IsRAEL, der 
aber im Index fehlt; ich habe aus dem Ms. JosEF b. Sa- 
muel notirt, ich weiss nicht ob richtig. 

Hebr. Bibliogr. XI, 71; Gesch. der Juden in Rom von 
A. BERLINER (1896), desgl. von VOGELSTEIN und RIEGER 
(1897), in den Registern. 


* Zunz, Zur Gesch. S. 410. 


10 


E. CarMo.y, /tineraires de la terre sainte p. 224: »Opuscule». 
— Anderes von Moses 1BN CrisPIN in Mss. Paris 719°~°, 
Parma 105, Bodl. h. 24 A., Halberstam (jetzt Montefiore 
Coll.) 56 f. 229 (Kopak, Ginse Nislarot III, 199). Der 
in den Gutachten des JEHUDA BEN ASCHER (s. unten) ge- 
nannte Moses KOHEN scheint nicht identisch mit 1BN CRISPIN. 
Catal. Bodl. p. 857; S. Sacus zu Zunz, Catal. der Mss. 
Bislichis, p. 31; Die hebr. Uberselz., Index p. 1052, insbe- 
sondere S. 806. 

Catal. Bodl. p. 2275; Magazin f. d. Wiss. d. Jud. II, 
97; I. DerensourG, Opuscules d’Abou /-Walid, p., XXII; 
Die hebr. Ubersetz. S. 919. Einem Opsapja B. SAMUEL in 
Saragossa gehérte Ms. Vatican 290. 

Journal Asiat. 1857, t. IX p. 510; Hebr. Bibliogr. 
XV, 129. 

Sacut (/uchasin, f. 132", ed. Cracau, p. 222 Col. 1, ed. 
London) bezieht das Wort Nivo »sein Enkel» auf JECHIEL, 
Vater des ASCHER, der im Sarge gelichelt habe und _hier- 
auf im Lehrhause erschienen sei. Diese Stelle citirt JoSEF 
B. Zappik (Mediaeval Jew. Chron. ed. NEUBAUER I, 96), 
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macht aber den Autor zum Enkel des Ascuer (II, 253 
war also das Wort Mo nicht zu streichen). Es ist die- 
selbe Confusion der Homonymen. Bei ABRAHAM B. SALOMO 
(Med. J. Chr. I, 103, Z. 3 v. u. und S, 104) ist das lange 
Citat ohne Angabe der Schrift des JeEHUDA ebenfalls aus 
dem Testament 1. c. 





History of mathematics in the Michigan Normal College. 


On the course in the history of mathematics in the 
Michigan State Normal College. 


By Davin EuGeENE Situ in Ypsilanti. 


The Michigan State Normal College being a school for 
the training of teachers, the course is pedagogical in its pur- 
pose. It seeks to show how elementary mathematics has deve- 
loped, in order that the teacher may not look upon it as a 
fixed science even in our time; that, as a result, he may feel 
impelled to join the movement to improve both the subject 
matter and the teaching of the science; and that he may under- 
stand the influences which have stimulated the cultivation of 
mathematics in the past, and be inspired by the achievements 
of those who have made the science what it is. 

The class meets the professor forty times, one hour each 
time. The work is carried on by reports from the students 
and by lectures. More than half of the students have already 
taught, and all are preparing to give instruction in arithmetic, 
algebra, and geometry. They are earnest workers, and the 
number of those reading one or two of the continental langu- 
ages is increasing in such a way as to remove a difficulty which 
was formerly serious. 

The college library is well supplied with the leading works 
upon the history of the subject, together with such sets as the 
Bullettino di bibliografia delle scienze matematiche, 
the Bibliotheca Mathematica, the Jahrbuch tiber die 
Fortschritte der Mathematik, and others. The proximity 
to the University of Michigan (13 km by electric railway), with 
its large library, adds to our resources. The kindness of Pro- 
fessor BEMAN in loaning works from his extensive private library 
should also be mentioned. 


Outline of the course for 1898. 
1-2: tutroduction. 38— 10: history of arithmetic. l1l—-20: 
history of geometry. 21--25: history of trigonometry. 
26—36: history of algebra. 37-40: history of differentia 


and integral calculus. 

1. Advantages to teachers from a study of the history 
of mathematics, General survey of the library with reference 
to its historical, biographical, and chronological material. Spe- 
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cial examination of the works on the history of mathematics 
and of such original material as is available for study. 

2. A general survey of the history of mathematics on 
the following outline. 1: Mathematics of the Egyptians; 2: Greek 
arithmetic and geometry; 3: Egyptian, Greek, and Hindu algebra; 
4: Medieval mathematics; 5: Arab algebra and trigonometry; 
6: Early Italian and German algebraists; 7: Revival of pure 
geometry; 8: Rise of analytic geometry; 9: Rise of the diffe- 
rential and integral calculus; 10: Spread of analysis in the 
18th century; 11: Modern mathematics. 

8. The origin of the number concept. Comparison of 
the testimony of history and of experimental psychology. Me- 
thods of naming numbers. Necessity for a scale. Scales of 
notation actually known, or inferred from etymology. 

4. The writing of numbers. Study of general systems: 
arbitrary (Egyptian, Babylonian, Phoenician, Syrian); semi- 
alphabetic (Roman, with the subtractive and the multiplicative 
principles); alphabetic (late Greek and Hebrew); initial letter 
(early Greek and Hindu); perfected Hindu, with zero and the 
place value. The spread of the Hindu system among the Arabs, 
and in Christian Europe, and the causes of its slow progress. 
(Fractions treated under 36.) 

5. The aim, at typical periods, in teaching elementary 
arithmetic: Among the ancients (Egypt, Greece, Rome); in the 
cloister schools; in the »Rechenschulen»; among the oriental 
peoples; in the Latin schools; at present. The character of 
the applied problems during these various periods. The search 
for a universal rule (e. g., chain rule, »welsche Practik», rule of 
three, etc.). The influence of all this upon the subject at present. 

6. Difficulties of computation. Multiplication and division 
among the ancients and the orientals, and since the renaissance. 
Fractions and the introduction of the decimal. 

7. Mechanical devices for computation. The abacus, cal- 
culi, and finger reckoning among the ancients. ‘The contest 
between the abacists and the algorithmists. Modern devices: 
Napier’s rods, Pascav’s calculating machine and its successors. 

8. Arithmetic during and since the renaissance. Influence 
of printing, of the revival of commerce, and of the revival of 
Greek learning. Improvements since 1500: in symbolism (in- 
cluding the decimal fraction), and in the fundamental operations. 
The invention of logarithms and quarter-squares. The develop- 
ment of tables. Influence of such text-book writers as WID- 
MANN, Luca pI BorGo, Riese, GEMMA FRisius, COCKER, et al. 
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9. Theory of numbers. Among the ancients, including 
their number mysticism. Distinguish between logistika and 
arithmetika. The 17th century revival; Fermat. “The 18th 
and 19th centuries: EULER, LAGRANGE, LEGENDRE, GAUSS. 

10. History of typical methods of teaching elementary 
arithmetic. Busse, PErsTaLozzi, TILLicH, Grupe, TANCK and 
KNILLING, BRENNERT and KASELITZ, et al. 

11. Why geometry chronologically follows arithmetic. The 
empirical stage in Egypt and Babylonia. Testimony of the 
Rhind papyrus. 

12. Awakening of Greek interest. THALES, PyTHAGORAS, 
and their followers. 

18. Distinctive periods of Greek geometry: Discovery 
(PyTHAGORAS to PLaro); Limitations on elementary geometry. 
Conics and higher curves. The period of the strict proof 
(PLaTo to Euc.ip); Crystallization (EucLip and the Alexandrian 
school; ARCHIMEDES). Decay, following ARCHIMEDES. 

14. Greek, Hindu, and Arab minds compared. Influences 
which made geometry prominent in Greece. The three famous 
problems of ancient geometry, and their later history. 

15. Geometry from ARCHIMEDES to the renaissance. Causes 
of the decay of geometry. Influence of the Roman mind and 
of the rise of Christianity. Heron's four dimensional formulae. 
Attempts at approximating the value of z: from AHMES to 
ARCHIMEDES; medieval; modern. Geometry among the oriental 
peoples. 

16. The revival of pure geometry in the 17th century; 
KEPLER, DESARGUES, PAscaL. The beginning of modern geo- 
metry. The further revival at the opening of the roth century, 
with its causes. 

17. The rise of analytic geometry in the 17th century. 
Early suggestions of this method: Greek (APOLLONIUS); medie- 
val; the immediate precursors of DESCARTES (VIETA, CAVALIERI, 
et al.); Descartes and the two-dimensional geometry; three- 
dimensional geometry. 

18. The rise of modern projective geometry. 

19. The LoBATCHEvskKy-BoLyal hypothesis. 

20. The modern geometry of the triangle. 

21. Traces of trigonometry in Egypt. 

22. Greek contributions to trigonometry. HIPPARCHUS, 
HERON, MENELAUS, PTOLEMY. 

28. Oriental contributions to trigonometry. BRAHMAGUPTA, 
ALBATTANI (PLATO of Tivoli’s translation), ABUL Wera, ALBIRUNI. 
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24. ‘Trigonometry at the period of the renaissance.  ReE- 
GIOMONTANUS, PEURBACH, RH-&TICUS. 

25. Invention of logarithms and the computation of tables. 
Modern developments, including the hyperbolic trigonometry. 
26. General survey of the development of algebra. 

27. KRhind papyrus: symbols, equations, progressions. 

28. Greek algebra. Progressions: ARCHIMEDES and the 
convergency questions. DIopPHANTUS: geometric algebra; solu- 
tion of the quadratic; distinguish between rhetorical, syncopated, 
and symbolic algebra. Indeterminate equations: ARCHIMEDES(?), 
HypsicLes, HERON, DIOPHANTUs. 

29. Hindu and Arab algebra. AkYABHAT?TA, MOHAMMED BEN 
Musa, ALKHAYAMI, BHASKARA. Comparison with Greek algebra. 
Series, 37°, 3”*. Anomalous forms, Indeterminate equations. 
Causes leading to the rise of mathematics among the Arabs. 

30. Italian algebraists of the 16th century. Limitations 
on the solution of equations, and the efforts to overcome them. 
The cubic and the biquadratic. FERRo, TARTAGLIA, CARDAN, 
BoMBELLI. 

31. The German cossists. 

82. Theory of algebraic equations from VigrTa’s time 
onwards. Invention of necessary symbols. 17th century deve- 
lopments: Viera, Harrior, OUGHTRED, DEsCaRTEs, et al. 
Precursors of GaLols in the 18th century. The Gatois theory 
and the establishment of the limitations of analytic solutions. 

83. Determinants. Leripniz, CRAMER, Gauss, CaucHY, 
JACOBI. 

34. ‘Theory of forms. 

35. The period of the critical study of series. 

36. The growth of number systems employed in elemen- 
tary algebra: positive integer; contribution of ARCHIMEDES; 
unit fractions; comparison of the Rhind and Akhmim papyri; 
general fractions; methods of notation, including the decimal; 
the surd: PyrHaGoras, ARCHYTAS, EuCLID, ARCHIMEDES, and 
Herron; modern theories of WerrerstraAss, G. CANTOR, DEDE- 
KIND; negative numbers: BHASKARA, CARDAN, VIETA, DESCARTES; 
complex numbers: BHASKARA, WALLIS, WESSEL, ARGAND, CaucHy, 
Gauss; the »Ausdehnungslehre» and quaternions; the transcen- 
dental number: KRoNECKER, LIOUVILLE, HERMITE, LINDEMANN, 
G. CANTOR. 

87. Precursors of the differential and integral calculus. 
ARCHIMEDES and exhaustions, CAVALIERI and indivisibles, Kep- 
LER and infinitesimals. FERMAtT, ROBERVAL, PASCAL, 
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38. Discovery of the infinitesimal calculus by NEwron 
and LEIBNIZ. 

39. Spread of the theory of the infinitesimal calculus. 
The Bernoutuis, L’Hépirat, and the 18th century analysts. 

40. Applications of the infinitesimal calculus to mensura- 
tion, the calculus of variations, and theory of series. 

Ypsilanti, Michigan, February, 1898. 


Bibliotheca Mathematica. 1898. 





G. ENESTROM. 


A propos de l’interprétation du titre »samielois» 
d’Albert Girard. 


Par G. ENgEsTROM a Stockholm. 


Il arrive parfois que la méme remarque historique est faite 
a différentes époques par des savants, dont aucun n’a eu con- 
naissance des recherches de ses collégues. Un exemple de ce 
fait est linterprétation du titre »samielois», qu’ALBERT GIRARD 
se donne constamment dans ses écrits. En 1853, TERQUEM' 
traduisit ce titre par »de Saint-Mihiel»; trente ans plus tard M. 
PauL TANNERY® retrouva la méme interprétation du mot »sa- 
mielois», et en 1893 M. H. DaNNREUTHER® reconnut le nom 
de la ville de Saint-Mihiel sur le titre des ouvrages d ALBERT 
GIRARD, sans avoir aucune connaissance des remarques de 
TERQUEM et de M. TANNERY. 

Mais il y a aussi un quatriéme auteur qui s'est occupé du 
méme sujet déja 80 ans avant TERQUEM. En effet, l’'abbé DE 
Gua, au commencement d’un écrit sur les aires sphériques in- 
séré aux Memoires de l’académie des sciences de Paris 
1783,* fait mention d’ALBERT GIRARD samielois et annexe la 
remarque suivante: »Cet auteur parait avoir voulu indiquer, en 
se donnant cette qualification, qu’il était natif de la ville de 
Saint-Mihiel, ou Saint-Mihel en Barrois, qu’on aurait autrefois 
appelée San-Mihel ou Sa-Miel.» 

Il me semble peu probable, que TERQUEM ait eu connais- 
sance de la remarque de l'abbé pe Gua; il résulte donc des 
lignes précédentes que le mot »samielois» a attiré l’attention 
de quatre auteurs, dont chacun a donné, indépendamment des 
autres, la méme explication de ce mot peu intelligible, et re- 
stitué ainsi & la France un des mathématiciens les plus émi- 
nents du commencement du 17° siécle. 

' Nouv. ann. de mathém. 12, 1853, 195. 
* Albert Girard de Saint-Mihie. Bullet. d. sc. mathém. 7,, 

1883, 358—360. 

Le mathématicien Albert Girard de Saint-Mthiel 1595—1633. 


Mém. de la soc. d. sc. de Bar-le-Duc 8,, 1893. 6 pages. 


Divers mesures, en partie neuves, des aires spheriques et des 
angles solides, iriangulaires et polvgones. WHistoire de i'aca- 
démie des sciences avec les mémoires de mathé- 
matiques et de physique 1783 (Paris 1786); Mémoires 
P- 344—362. 





Sur un manuscrit norvégien du 14 siécle. 


Sur quelques propositions de planimétrie énoncées 
dans un manuscrit norvégien du 14° siécle. 


Par G. ENestrOm a Stockholm. 


Les mathématiques ont été peu étudiées en Scandinavie au 
moyen Age. Abstraction faite des ouvrages de 1’éminent savant 
danois Perrus DE Dacia, composés sans doute a Paris, nous ne 
connaissons guére plus de deux écrits de mathématiques pures 
rédigés en Scandinavie antérieurement au 15° siécle, savoir un 
traité d’A/gorismus par Hauk ERLENDssON (mort en 1334), dont 
j'ai fait mention dans la Biblioth. Mathem. 1885, col. 199, 
et un fragment contenant quelques propositions de planipétrie. * 
Ce fragment est intercalé dans une chronique (Annales tslandicae 
ad annum 1313) écrit en norvégien environ 1320 et publié en 
1773 dans les Scriptores rerum danicarum T. IL p. 177—199.? 
A ce fragment, inséré & la page 192 du recueil cité, 1’éditeur 
a joint une traduction en latin, mais cette traduction est a plu- 
sieurs égards défectueuse. Ci-dessous j'ai essayé de traduire le 
fragment en frangais aussi littéralement que possible. 

Le périmétre de chaque cercle est trois fois plus long que 
son diamétre et encore une septi¢me de ce diametre. De 
maniére que, si le diamétre du cercle est 7 aunes, alors le 
périmetre est 22 aunes. Si tu fais un carré autour du cercle, 
alors le périmétre en est quatre fois plus long que le dia- 
métre du cercle, par conséquent 28 aunes si le diamétre est 
7 aunes. Dans chaque carré la partie du contour entre deux 
angles opposés est une troisiéme plus longue que la diagonale. 
Si tu fais un cercle autour des angles du carré, alors son péri- 
métre ou son diamétre est une troisitme plus long que le 
périmétre ou le diamétre du cercle inscrit dans le carré, par 
conséquent le diamétre 10} aunes et le périmétre 33 aunes. 
Si tu fais un triangle équilateral dans le cercle, alors la 
hauteur en est une quatri¢me plus courte que le diamétre 
du cercle. Si le diamétre est 7 aunes, alors la hauteur est 
54 aunes, et le cété du triangle est 54 aunes si le diamétre 
du cercle est 64 aunes. Le diamétre de la terre est 114 
degrés et un demi-degré et une douziéme.* Le diamétre du 
soleil est 225 degrés et 2 douziémes, c'est a4 dire 10 mi- 
nutes, * 





G. ENESTROM. 
Si l'on introduit les signes suivants: 
P = périphérie d’un cercle donné; 
diamétre de ce cercle; 
périmétre du carré circonscrit au cercle; 
diagonale de ce carré; 
circonférence du cercle circonscrit 4 ce carré; 
== hauteur du triangle inscrit dans le cercle donné; 
cété de ce triangle; 
les propositions de planimétrie énoncées dans le fragment peuvent 


étre exprimées sous la forme suivante: 


I 
(1) 3-D; 


Les formules (2) et (5) sont évidemment exactes, tandis que les 
autres ne sont qu’approximatives; en effet on a 
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et en substituant ces valeurs dans les formules (1), (3), (4) et 
(6), on obtient 


Il en résulte que les propositions donnent pour V3 la va- 


°°? 
leur approximative , et pour y2 les deux valeurs approxi- 
3 


> 
: 3 4 ’ . vids 
matives —- et —. L’expression: »une troisitme plus long que» 
o ? 


- 3 
admettant un double sens, la formule (3) pourrait aussi bien étre 


I 
4) = * 


p? 
od 


d’ou \ 2=> » mals par exemple numerique on voit que cette 
° 

interprétation n'est pas admissible pour la formule (4), et, par 

consequent, elle ne saurait étre admise non plus pour la for- 

mule (3). 


Quant aux propositions sur les diamétres de la terre et du 
soleil, la premiére est facile & comprendre, car 


360 I 
= = 114} + ~ 


_ » 
Z ‘ 2 


c. ad. a peu prés 114} + 
:* Js 


Au contraire, la seconde pro- 


position semble inintelligible, méme si l'on suppose 225 étre 
une faute de plume au lieu de 229. 


Il serait intéressant de connaitre si le fragment a été tra- 
duit textuellement de quelque traité de géométric, ou s'il est 
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une compilation libre. Probablement les expressions »ferskeyta 
jafn> pour »carré», et »thriskeyta jafn» pour »triangle équi- 
latéral» sont inventées par le traducteur ou compilateur; d'autre 
part les mots »horn» pour »angle» et »ummeling» pour »péri 
metre» ne sont guére des termes nouveaux. 

* Comparez ENEstROM, Anteckningar om matematikern Petrus di 
Dacia och hans skrifler; Ofvers. af vetenskapsakad. forh. 
1885 N:o 3, p. 15—-16. 

Comparez Hoxst, ibliographische Notiz tiber das Studium dei 
Geschichte der Mathematik in Norwegen; Biblioth. Mathem. 
1889, p. 99. 


* J'ai traduit le mot »particula» par douziéme. 
4 


J'ai traduit le mot »dextillor» par minutes. 





Recensionen, — Analyses. 


RECENSIONEN. — ANALYSES, 


H. Brocard. NOorTes DE BIBLIOGRAPHIE DES COURBES 
GEOMETRIQUES. [Autographiées.| Bar-le-Duc 1897. (22) + 296 
+ XXX pages’ in-8°. 

La publication de ce recueil a été depuis longtemps dans 
les intentions de M. Brocarp; déja en 1866 il a commencé 
a’ en réunir les matériaux, mais ce n'est que 30 ans plus tard 
qu il les a rédigés sous la forme d’avant-projet d’un vocabulaire 
des courbes géométriques. Le but de cet avant-projet ressort 
des lignes suivantes, tirées de la préface: »La publication d’une 
étude particuliére des courbes géométriques ne saurait étre une 
oeuvre de premier jet. Tous les jours, on découvre et on 
signale de nouvelles propriétés plus remarquables les unes que 
les autres; aussi l'étude de beaucoup de ces courbes exigerait- 
elle un fascicule spécial. I] parait difficile d’en venir a ce point, 
mais, en attendant, il serait utile de publier un répertoire plus 
ou moins développé de l'état de nos connaissances au sujet de 
chaque ligne géométrique. Le plus urgent serait d’établir un 
vocabulaire avec indication de quelques références_ bibliogra- 
phiques pour orienter les recherches ultérieures. C'est 1a 
uniquement le but du présent Résumé que je me décide a 
produire, si incomplet qu’il soit, persuadé qu'il pourra étre 
utilisé & la préparation d'une étude plus étendue.» 

Pour marquer d'une maniére nette que le répertoire parait 
sans prétensions, M. Brocarp s’est contenté de l’autographier 
et de le faire tirer a trés peu d’exemplaires; ce n’est pas un 
ouvrage livré & la publicité, mais plutét un cahier de notes 
dont il a voulu avoir quelques copies afin de pouvoir les 
communiquer aux amateurs du sujet. 

Dans ces circonstances, il m’a semblé d’abord que je devais 
me restreindre & mentionner lexistence du recueil dont il s’agit, 
et 4 en signaler le but; par conséquent, j’avais aussi l’intention 
d'adresser directement a l’auteur les notes que j’avais prises en 
étudiant son ouvrage. Mais en regardant de plus prés, je me 
suis décidé a insérer ici les observations auxquelles la lecture 
de cet ouvrage a donné lieu. Car d’une part les »Notes de 
bibliographie des courbes géométriques» ont déja regu un certain 
degré de publicité, d’autre part quelques-unes de mes remarques 
peuvent étre utiles aux personnes qui se proposent de préparer 
étude plus étendue a laquelle M. Brocarp fait allusion, et 
ni lui ni moi ne savons ou il faut chercher ces personnes. Mais, 
en publiant ainsi ces remarques, il est de mon devoir de rappeler 
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expressément qu’elles ne peuvent contenir aucune critique; un 
recueil qui est encore 4 |’état d’avant-projet, doit étre apprécié 
d’aprés des principes différents de ceux valables pour des ouvrages 
achevés et livrés définitivement a la publicité. 

Par le passage cité de la préface, on pourrait croire que 
M. BrocarpD a seulement dressé une liste alphabétique des noms 
de courbes géométriques et ajouté des renvois bibliographiques. 
Mais en réalité son ouvrage contient beaucoup plus, car pour 
plusieurs courbes on y trouve soit des indications de leurs 
équations et de leurs propriétés les plus importantes, soit des 
renseignements historiques. Quant 4a ces renseignements, ils 
semblent pour la plus grande partie tirés des traités connus de 
Montucta, de Bossut, de HoErer et de Mari, cités expressé- 
ment a la page 46; d’autre part je n'ai réussi & trouver aucun 
passage ott les Vorlesungen tiber Geschichte der Mathematik de 
M. Cantor sont cités, ni aucune notice tirée évidemment de 
cet important ouvrage. Il parait donc que M. BrocarpD n’a 
pas été & méme de l'utiliser, et c'est sans doute pour cette 
raison qu’on trouve dans le recueil quelques notices historiques 
inexactes ou incompletes. 

D'aprés la préface, environ 700 noms sont inscrits au 
Youvrage de M. BrocarRD, mais parmi eux il y a aussi des 
mots qui ne se rapportent pas a des courbes proprement dites, 
p. ex. Anneaux de Newton, Armille, Congé, Ecliptique, Entrelacs, 
Equateur, Fantéme magnétique, Isanémone, Lacet, Méridien, 
Orbite, Zodiaque. A mon avis, il vaudrait mieux supprimer 
de tels mots dans le répertoire définitif; en revanche il serait 
a désirer qu'on piit y comprendre aussi les noms des surfaces 
géométriques. 

J’annexe ici les notes que j’ai prises pendant la lecture 
de l‘ouvrage; elles concernent principalement les renseignements 
historiques. 

P. 9. »Brachistochrone ou plus correctement Brachysto- 
chrone.» La premiére forme est plus correcte que la seconde; 
en effet le nom de la courbe n'est pas dérivé de foayic mais 
de fodytazos. 

P. 10. »Cadran, du latin gvadrum.» Il vaut mieux deé- 
river cadran du latin guadrans. 

P. 29. Cercle des neuf points. L’attribution 4 EULER 
de la découverte de ce cercle dépend d’une erreur; voir 
important mémoire de M. J. S. Mackay //istory of the nine-point 
circle inséré aux Proceedings of the Edinburgh mathe- 
matical society 11, 1893, p. 19—57. 
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P. 36. Chainette. »Lrrsniz découvrit les propriétés de 
la chainette et fit connaitre son équation (Actes de Leipzig 
1691). JACQUES BERNOULLI en fit une étude détaillée dans son 
Traité du Calcul intégral composé a Paris pour le marquis de 
l'Hospirau.» Je fais observer en passant que »Jacques» n’est 
évidemment qu'une simple faute de plume; l’auteur des »Lec- 
tiones mathematicae de methodo integralium aliisque», ott la 
chainette a été traitée dans les legons XII et XIII, est Jean 
BERNOULLI, Quant aux autres indications, elles peuvent étre 
complétées par les renseignements suivants. Le probléme de 
trouver la courbe funiculaire fut proposé par JACQUES BERNOULLI 
dans les Acta Eruditorum 1690 p. 219, et des solutions en 
furent données dans l'année 1691 du méme recueil par JEAN 
BERNOULLI (p. 274—276), LeIBNiIz (p. 277—281, 435—439), 
HuyGENS (p. 281—282) et Jacgues BERNOULLI lui-méme (p. 
288—290). 

P. 86. Courbe élastique. »Elle a été étudiée pour la 
premiere fois par JACQUES BERNOULLI (Mém. de l’acad. des sc, 
pour 1703, p. 386).» Cette indication peut aussi étre com- 
plétée. La courbe élastique a été mentionnée par JaCQuEs 
BERNOULLI déja a la page 207 des Acta Eruditorum 1692; 
ensuite elle fut étudiée par lui dans les deux notes: Cwurvatura 
lamine elastice. jus identitas cum curvatura lintet a pondere fluid: 
expanst (Acta Eruditorum 1694, p. 262—276) et: Evplica- 
tiones ... ad ea que... de curva elastica, tsochrona paracentrica, et 
velaria ... leguntur (ibid. 1695, p. 537—553)- 

P. 89. Courbe isochrone. (M. BrocarpD a indiqué le 
nom de cette courbe sans y joindre de renseignements.| Le 
probleme de trouver la courbe isochrone a été proposé en 1687 
par LEIBNIZ et résolu Ja méme année par HUYGENS, qui en 
inséra aussi une solution dans les Acta Eruditorum 1689 
p. 195. L’année suivante JAcQues BERNOULLI publia dans le 
méme recueil (p. 217—219) son Analysis problematis antehac 
propositt de inventione linee descensus a corpore gravi percurrende 
uniformiter. On sait que la courbe isochrone est identique a la 
parabole sémicubique. 

P. 89. Courbe isopérimétrique (cf. l'article »Isopéri- 
métre» a la page 175). Au sujet des courbes isopérimétriques 
il faut citer non seulement la M€ethodus inveniend? lineas curvas 
maximi minimive proprietate gaudentes (17.44) d'EULER, mais aussi 
les recherches antérieures de JACQUES BERNOULLI; cf. p. ex. 
mon mémoire: /ramstallning af striden om det tsoperimetriska pro- 
blemet (Upsala universitets Aarsskrift 1876) on le compte 
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rendu de ce mémoire dans le Bullet. d. sc. mathém. 3,, 
1879, 379—380. 

P. g1. Courbe lintéaire. Comparez les notes de JAc- 
QUES BERNOULLI insérées dans les Acta Eruditorum 1692, 
p. 202—207; 1694, p. 262—276, et signalées ci-dessus sous la 
rubrique: »Courbe élastique». 

P. 109. Cycloide. Le nom de l’auteur de l'écrit: //is/o- 
ria cycloidis (Hamburg 1701) est JOHANNES GROENINGIUS; la 
traduction en francais: »Jean de Groningue» n’est pas a re- 
commander. — Aux indications bibliographiques on pourrait 
ajouter la note de M. S. Gtnruer: War die Zrkloide bereits im 
NVI. Jahrhundert bekannt? (Biblioth. Mathem. 1887, p. 8—14). 

P. 162. Hippopéde d’Eudoxe. Aux indications biblio- 
graphiques il convient d’ajouter H. KUNssBerG: Der Astronom, 
Mathematiker und Geograph Eudoxos von Knidos. 1 (Dinkelsbiihl 
1888), p. 48—59, ot l’on trouve une étude détaillée de cette 
courbe. 

P. 176. Kampyle d’Eudoxe. Cette courbe a aussi été 
Pobjet d'une étude de M. H. KUnssBerG aux pages 44—56 
de la seconde partie (Dinkelsbiihl 1890) de la monographie 
sur Eupoxos déja citée. 

P. 248. Salinon d’Archiméde. II] convient de faire 
observer que, d’aprés HEiIBERG, il vaut mieux lire oé/vov ( 
lierre); cf. p. ex. Cantor, Vorlesungen tiber Geschichte der Mathe- 
mattk 1 (2° édition), p. 284. 

P. 296. Velaria. »Voir les Oeuvres de Jacques BErR- 
NOULLI.» I] aurait valu mieux indiquer que JACQUEs BERNOULLI 
avait étudié cette courbe déja dans sa note: Cwvatura vell 
(Acta Eruditorum 1692, p. 202—207), ow il fit voir qu’elle 
était identique 4 la chainette (ou bien au cercle, si le vent 
trouve aussitét une issue). L’identité de la »velaria» avec la 
chainette fut démontrée aussi par JEAN BERNOULLI dans l'année 
1692 du Journal des savants. 

M. BrocarD a signalé lui-méme sous la rubrique »Obser- 
vations diverses», que plusieurs noms de courbes n’ont eu 
qu'une existence éphémére, et sont tombés presque aussitét en 
désuétude, mais qu’il convenait de les réunir dans un premier 
répertoire. Aux noms indiqués ainsi par M. Brocarp, on 
pourrait ajouter aussi les suivants que nous avons notés inci- 
demment. 

Cycloide géométrique. Ce nom a été donné par Oza- 
NAM (Dictionnaire mathématique ou idée générale des mathématiques, 
Amsterdam 1691, p. 102) a la courbe dont |’équation est 
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2 4 2 ’ o ; 
vt 2072p? + 8 4 2an?y + ave—av v=o; 


on voit de suite que la cycloide géométrique est identique a la 
cardioide. 

Parabole solide. D’aprés Ozanam (lI. c. p. 1o1—102) 
cette courbe a pour équation .*°=av’; elle est donc une para- 
bole sémicubique. OzANAM mentionne aussi une seconde para- 
c’est a dire cette courbe 


bole solide dont l’équation est a’y=.v", 


est identique a la parabole cubique. 

Parabole hélicoidique (parabola helicoides). Cette courbe 
a été étudiée par JACQUES BERNOULLI dans la note: Specimen cal- 
cult differentialis in dimensione parabole helicotdis (Acta Erudi- 
torum 1691, p. 13—23). Il en résulte que la courbe est 
une spirale parabolique. 

Stockholm. G. ENESTROM. 


NEUERSCHIENENE SCHRIFTEN. — PUBLICATIONS 
RECENTES. 


Bibliotheca Mathematica. Zeitschrift fiir Geschichte der Mathe- 
matik herausgegeben von | journal d histoire des mathéinatiques 
publié par G. EnestrOm. Stockholm. 8°. 

1897: 4. 

Bollettino di storia e bibliografia matematica pubblicato per cura 
di G. Loria. (Supplemento al Giornale di matematiche.) 
Napoli. 4°. 

1897: 5—6. 

Bollettino di bibliografia e storia delle scienze matematiche 
pubblicato per cura di G. Loria. Genova. 8°. 

1898: 1. — A partir de cette année, M. Loria a commencé a publier 
un journal a part contenant des articles sur l'histoire des mathématiques 
et des analyses d’ouvrages de mathématiques ainsi que de petites notes 
sur la littérature ou l’enseignement de cette science. Le plan de ce 
journal est donc a peu prés le méme que celui de la »Historisch- 
literarische Abtheilung der Zeitschrift fiir Mathematik und Physik». 

(PUsUKO-MaTeMaTHYeCKIsA HaykKH Bb UXb HACTOAILEMB UW Mpo- 
Wewuemb., ShypHarp uslapaemnil B. B. bobh1auAbImM Ss. 
Mockna, 8°. 

13:3 (1897). Les sciences mathématiques dans leur état actuel et passé. 
Journal publié par V. V. Bopynin. 

Historisch-literarische Abtheilung der Zeitschrift fiir Mathematik 

und Physik herausgegeben von M. Cantor. Leipzig. 8°. 
42 (1897): 5—6. — 43 (1898): 1. 





28 Neuerschienene Schriften, Publications récentes. 


Aubry, V., Notice historique sur la géométrie de la mesure. 
(Continuation. ) 

Journ. de mathém. élém. 21, 1897, 87—91, 114—119, 138—140, 
162—166, 177-—179, 194—198. 

Aubry, V., Essai historique sur la théorie des équations. 
(Continuation. ) 

Journ. de mathém. spéciales 21, 1897, 83—88, 114, 115, 155—159 
Aubry, V., Historique de la strophoide. 
Journ. de mathém. spéciales 21, 1897, 133-134. 

Beltrami, E., Francesco Brioschi. 
Periodico di matem. 13, 1898, 33-—36. 

Beman, W. W., Eulers use of 7 to represent an imaginary. 
New York, Americ. mathem. soc., Bulletin 4,, 1898, 274. 

BOBDIHHH'S, B. B., Eruterckas #opma rabangnaro cnocoBa 

YMHOReHIA BL pycckoil HapoAHO! apnemeruKh. 
Fiziko-matem. naouki 13, 1897, 77—8o. Bosynin, V. V., Forme 
égyptienne d'une aide de multiplication dans |l’arithmétique populaire 
russe. 

Braunmiihl, A. von, Mathematisch-historische Vorlesungen und 
Seminariibungen an der technischen Hochschule zu Miinchen. 

Biblioth. Mathem. 1897, 113—1II5. 

°Commemorazione del IV centenario di Francesco Maurolico. 

Messina 1894. 

8°, VI + 252 p. — Contient principalement une Biographie de Mau- 
rolico par G. Macri. — [Analyse:] Bollett. di storia matem. 1, 1897, 
17—18. (G. VIVANTI.) 

Curtze, M., Die Quadratwurzelformel des Heron bei den Ara- 
bern und bei Regiomontan und damit Zusammenhingendes. 

Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 145---152. 
°Dickstein, S., Hoene Wronski. Jego zycie i prace. Krakow 

1896. 
8°, 368 p. — [Analyse:] Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 
197. (CANTOR.) 

Dyck, W., Uber die wechselseitigen Beziehungen zwischen der 
reinen und angewandten Mathematik. Miinchen 1897. 

4°, 38 p. — [1:20 Mk.]} 

Dyck, W., O zwiazkach wzajemnych pomiedzy matematyka 
czysta a stosowana. 

Wiadomosci matematyczne 1, 1897, 139—169. Traduction de l’écrit 
précédent. 

Enestrém, G., Sur les neuf »limites» mentionnés dans |'»Al- 
gorismus» de Sacrobosco. 

Biblioth. Mathem. 1897, 97—102. 

Firmicus Maternus, J., Matheseos libri VIII. Ediderunt W. 
Kro_i et F. Skutscu. Fasciculus prior, libros IV priores et 
quinti prooemium continens. Leipzig, Teubner 1897. 

S°, XII + 280 p. — [4 Mk.] 





Neuerschienene Schriften. Publications récentes. 


Jadanza, N., Per la storia del cannocchiale. 
Torino, Accad. d. sc., Memorie 46,, 1896, 253—280. 

Laurent, H., Note sur un point important de l’histoire des 

mathématiques. 
Journ. de mathém. spéciales 21, 1897, 128—130. — Sur la traduction 
frangaise du mémoire de C. WeEssEL sur la représentation analytique 
de la direction. 

Loria, G., Evangelista Torricelliela prima rettificazione di unacurva. 
Roma, Accad. d. Lincei, Rendiconti 6,:2, 1897, 318—323. 

Loria, G., Per la storia di alcune curve piane. Osservazioni 

ed appunti. 
Bollett. di bibliogr. d. sc. matem. 1898, 1—7. 

Lforia], G., E. C. G. Schering. Necrologio. 
Bollett. di bibliogr. d. sc. matem. 1898, 26—29. 

Mansion, P., Notice sur la vie et les travaux de H. J. S. Smith 
(1826—1883). 

Revue des questions scientifiques 43, 1896, 219—227. 

Meyer, Fr., Rapporto sullo stato presente della teoria degli 
invarianti. Traduzione dal tedesco di G, ViVANTI. 
Giornale di matem. 35, 1897, 284—332. 

Milhaud, G., A propos de la géométrie grecque. Une condi- 
tion du progrés scientifique. 

Revue de métaphysique et de morale 5, 1897, 419—442. 

°Miiller, T., Der Esslinger Mathematiker Michael Stifel. Ess- 
lingen 1897. 
4°, 39 p. 

Noether, M., James Joseph Sylvester. 

Mathem. Ann. 50, 1897, 133—156. 

POGGENDORFF's_ Biographisch-literarisches Handwérterbuch zur 
Geschichte der exacten Wissenschaften, enthaltend Nachwei- 
sungen iiber Lebensverhiltnisse und Leistungen von Mathe- 
matikern, Astronomen, Physikern, Chemikern, Mineralogen, 
Geologen, Geographen u. s. w. aller V6lker und Zeiten. 
III. Band (die Jahre 1858 bis 1883 umfassend). Heraus- 
gegeben von B. W. FEDDERSEN und A. J. VON OETTINGEN. 
14.—15. Lieferung. Leipzig, Barth 1897. 

8°, VIII + (5) p. + p. 1249--1496. 

Scott, Charlotte A., On the intersections of plane curves. 
New York, Americ. mathem. soc., Bulletin 4,. 1898, 260—273. — 
Note en grande partie historique. 

Simon, M., Zur Geschichte und Philosophie der Differential- 

rechnung. 
Verhandl. der Gesellsch. deutscher Naturforscher 1896, 257—263. 

Stackel, P., Mitteilungen aus dem Briefwechsel von Gauss und 
W. Bolyai. 


Gottingen, Gesellsch. d. Wissensch., Nachrichten 1897, 1—12, 





30 Neuerschienene Schriften. Publications recentes. 


Steinschneider, M., Die Mathematik bei den Juden. 
Biblioth. Mathem. 1897, 103—I1I2. 

Vailati, G., Di una dimostrazione del principio della leva, 
attribuita ad Euclide. 

Bollett. di storia matem. 1], 1897, 21—22. 

Vailati, G., Il metodo deduttivo come strumento di ricerca, 
Lettura d’introduzione al corso di lezioni sulla storia della 
meccanica tenuto all’ Universita di Torino, l’anno 1897 — 1898. 
Torino, Roux Frassati 1898. 

8°, 44 p. 

Zeuthen, H. G., Notes sur l/histoire des mathématiques. VII. 
Barrow, le maitre de Newton. 

Kjébenhavn, Vidensk. Selsk., Oversigt 1897, 567 —606. 


Question 66 {sur un écrit d’ALKINDI). 
Biblioth. Mathem. 1897, 120. (G. ENEsTROM.) 


BRAUNMUHL, A. von, Beitrage zur Geschichte der Trigonometrie. 
Halle 1897. 4°. 
Bollett. di storia matem. 1, 1897, 19—20. 
BRAUNMUHL, A. von, Nassir Eddin Tiisi und Regiomontan. 
Halle 1897. 4° 
Bollett. di storia matem. ], 1897, 20. 
BrocarD, H., Notes de bibliographie des courbes géométriques. 
Bar-le-Duc 1897. 8°. 
Mathesis 8,, 1898, 32. 


Cur?rzE, M., Petri Philomeni de Dacia in Algorismum vulgarem 


Johannis de Sacrobosco commentarius. Una cum Algorismo 
ipso editit et praefatus est. Sumtibus Societatis regiz scien 
tiarum danice. Haunix, Host 


I 0 
Bullet. d. sc. mathém. 21,, 1897, 27 


897. 
7—279. (P. TANNERY.) 
DaHLBo, J., Uppranning tll matematikens historia i Finland 
fran aldsta tider till stora ofreden. Akademisk afhandling. 
Nikolaistad 1897. 8°. 
Biblioth. Mathem. 1897, 116. (G. ENEsTROM.) 

EucLipis Opera omnia. Ediderunt J. L. HEIBERG et H. MENGE, 
Vol. VI. Data cum commentario MARINI et scholiis antiquis. 
Edidit H. MenGe. Leipzig, Teubner 1896. 8°. 

Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 194. (CANTOR.) 

Favaro, A., Intorno alla vita ed ai lavori di Tito Livio Burattini 
fisico agordino del secolo XVII. Studi e ricerche. Venezia 
1896. 4°. 

Zeitschr. fiir Mathem, 42, 1897; Hist. Abth. 196—197. (CANTOR.) 





Neuerschienene Schriften. Publications récentes. 31 


FERMAT, P. bE, Oeuvres publiées par les soins de M. M. P. Tan- 
NERY et Cu. HENRY sous les auspices du ministére de l’in- 
struction publique. Tome troisiéme. ‘Traductions par M. P. 
TANNERY. Paris, Gauthier-Villars 1896. 4°. 

Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 177—178. (G. WERTHEIM.) 

Grar, H., Briefwechsel zwischen J. STEINER und L. SCHLAFLI. 
Bern, Wyss 1896. 8°. 

Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 206—208. (W. Fr. MEYER.) 

HaGEN, J. G., Index operum Leonardi Euleri. Berlin, Dames 
1896. 8°. 

Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 200—203. (F. ENGEL.) 

Kurra, W. M., Zur Geschichte der Geometrie mit constanter 
Zirkeléffnung. Halle 1897. 4°. 

Bollett. di storia matem. 1, 1897, 20. 

OBENRAUCH, F. J., Geschichte der darstellenden und_projec- 
tiven Geometrie, mit besonderer Beriicksichtigung ihrer Be- 
griindung in Frankreich und Deutschland und ihrer wissen- 
schaftlichen Pflege in Oesterreich. Brunn 1897. 8°. 

Bollett. di storia matem. 1, 1897, 23. (G. L.) 

SturM, A., Das delische Problem. (Fortsetzung.) Linz 1896. 
Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 195. (CANToR.) — [Ana- 
lyse des 3 parties:] Bollett. di bibliogr. d. sc. matem. 1898, 21—22. 
(G. L.) 

WERTHEIM, G., Die Arithmetik des Elia Misrachi. Ein Beitrag 
zur Geschichte der Mathematik. Zweite verbesserte Auflage. 
Braunschweig, Vieweg 1896. 8°. 

Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897, 195—196. (CANrToR.) 


Mathematisches Abhandlungsregister. 1896. Zweite Hiilfte: 
1. Juli bis 31. Dezember. 
Zeitschr. fiir Mathem. 42, 1897; Hist. Abth. 212—224. 

{Listes d'ouvrages récemment publiés.] 
Biblioth. Mathem. 1897, 117—120. — Zeitschr. fiir Mathem. 42. 1897; 
Hist. Abth. 182—184, 209—211. 43, 1898; Hist. Abth. 38—4o0. — 
Fiziko-matem. naouki 13, 1897, 81—84. 


ANFRAGEN. — QUESTIONS. 


67. En parlant de la courbe logarithmique Montucta 
(Listoire des mathématiques I, Paris 1758, p. 14) dit: »La pre- 
miére idée de cette courbe est dfie, 4 ce que j'ai lu quelque 
part, & EpmMunp GUNTER, mais je n'ai pu recouvrer son écrit 
pour savoir quel usage il en faisait.» D’autre part M. Cantor, 
a la page 223 du cahier II[:1 (Leipzig 1894) de ses Vorlesungen 
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tiber Geschichte der Mathematik, fait observer relativement a la 
méme courbe: »Wer diese zuerst betrachtete, wissen wir nicht 
zu sagen. HuyGens gab ihr in seiner Abhandlung De (a cause 
de la pésanteur den Namen, fiigte aber hinzu, die Curve sei 
schon von Anderen beachtet worden.» De notre cdété, nous ne 
savons pas non plus a quels mathématiciens HuyGEns fait 
allusion dans le passage cité par M. Cantor. Dans une note 
récemment publiée: Lvangelista Torricelli e la prima rettificazione 
di una curva (Rendiconti dell’ accad. d. Lincei [Roma] 
6,:2, 1897, p. 322), M. Lorta ayant appelé l'attention sur 
une lettre adressée par TorRICELLI & M. Ricci le 24 aoiit 
1644, d’ou il semble résulter que ToRRICELLI a étudié les 
propriétés de la courbe logarithmique, ajoute: »Di tal curva 
si ignora il primo inventore; forse ¢ TORRICELLI stesso.» Mais, 
supposé aussi que TorRICELLI soit l’inventeur de la courbe, 
Vindication de HuyGENS n’est pas encore parfaitement justifiée, 
car la lettre de TorRRICELLI est restée inédite jusqu’en 1864 
(cf. Loria, 1. c. p. 318) et, par conséquent, il est douteux si 
HuYGENS a eu connaissance des recherches de celui-ci sur la 
courbe logarithmique. 

On demande quels sont les mathématiciens qui se sont 
occupés de la courbe logarithmique antérieurement 4 HUYGENS, 
et si TORRICELLI est le premier inventeur de cette courbe. 

(G, Enestrém.) 
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